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 المرحلة : الثالثة

 المادة : الاحصاء والاحتمالٌة

 جامعة تكرٌت 

 كلٌة التربٌة للبنات 

 قسم الرٌاضٌات

  



 
 بعض التوزٌعات الاحتمالٌة الخاصة 

Some Special Probability Distributions  
 

تصنف التوزٌعات الاحتمالٌة إلى توزٌعات متقطعة )منفصلة (مثل التوزٌع    
المنتظم المتقطع وتوزٌع ذي الحدٌن وتوزٌع برنولً وتوزٌع ذي الحدٌن السالب 

وغٌرها  وتوزٌعات مستمرة )متصلة( ومن امثلتها التوزٌع المنتظم  وتوزٌع بواسون
     المستمر والتوزٌع الطبٌعً والتوزٌع الطبٌعً القٌاسً والتوزٌع الاسً وتوزٌع 

           t-student  وتوزٌع  F وتوزٌع  كوشً وتوزٌع كاما وتوزٌع مربع كاي

  .وغٌرها من التوزٌعات المستمرة

 
الاحتمالٌة المتقطعة  بعض التوزٌعات   

Some Special Discrete Probability Distributions 

               Bernoulli Distribution                            ًتوزٌع برنول - 1  
توزٌع برنولً احد التوزٌعات الاحتمالٌة المتقطعة الناتجة من تجربة عشوائٌة بسٌطة جدا     

التجارب التً فٌها نتٌجتان ممكنتا الحدوث ، مثل ظهور الصورة أو الكتابة ، وهً واحدة من 
 النجاح أو الفشل ، وهو مناسب لتحدٌد نتٌجتٌن ممكنتً الحدوث.

   
 تعرٌف : 

  بان له توزٌع برنولً إذا كانت دالة الكثافة الاحتمالٌة بالصورة الآتٌة   ٌقال للمتغٌر العشوائً 
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 وٌرمز له بالرمز       ( )         

 ∑ ( )
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( ) بما أن    و  دالة كثافة احتمالٌة.   فأن    لجمٌع قٌم         

 مبرهنة : 

 من خواص توزٌع برنولً

i -           ًالوسط الحساب   ( )    

  ii -                  التباٌن ( )   (   )   

iii –              الدالة المولدة للعزوم    ( )        
  

 



 البرهان :
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                                    The Binomial Distributionتوزٌع ذي الحدٌن                – 2

توزٌع ذي الحدٌن ناتج من تجربة عشوائٌة لها ناتجان فقط احدهما نجاح التجربة والأخر فشلها  

الحدٌن  وٌكون الشرط الاساسً أن احتمال النجاح لا ٌتأثر بتكرار التجربة . أي أن توزٌع ذي

 هو تكرار لتجربة برنولً ، وٌتمٌز توزٌع ذي الحدٌن بعدة خصائص منها:

تتكون التجربة من أكثر من محاولة .فإذا تكونت التجربة من محاولة واحدة ٌكون توزٌع  – 1

 برنولً.

،وبالتالً فأن احتمال   pاستقلال المحاولات عن بعضها البعض ، أي ثابت احتمال النجاح  – 2

 . q= 1-pالفشل 

 هذه المحاولات جمٌعا متماثلة ومستقلة. – 3

 احتمال النجاح ثابت فً كل محاولة. – 4

 ,Aمن المرات وأن فضاء العٌنة ٌتكون من حدثٌٌن ابتدائٌٌن فقط  nلنفترض تجربة  ما تكررت 

B  وعادة ما ٌسمى الحدثA  بالحدث الناجح  أو المحاولة الناجحة وٌسمىB   الحدث الفاشل أو

 محاولة الفاشلة.ال

فً كل محاولة ثابت ، وأن المحاولات مستقلة بعضها عن  Aوٌلاحظ أن احتمالٌة وقوع الحدث 

 .البعض الاخر 

 Bواحتمالٌة وقوع الحدث  P)الحدث الناجح(نرمز له بالرمز  Aأن احتمالٌة وقوع الحدث  

 .     أي أن         )الحدث الفاشل( نرمز له بالرمز 

 

 



 مبرهنة 

                  من المحاولات المتكررة هو    من النجاحات فً   احتمال وقوع 

 (     )    
                             

  حٌث                       
      

  

  (   ) 
  

 البرهان:

من العناصر المرتبة وتكون عناصرها   nمن كل المتتابعات المكونة من  Ώٌتكون فضاء العٌنة 

 الذي ٌمثل الفشل.  bالذي ٌمثل النجاح أو   aأما 

من مرات الفشل      ٌحتوي على   من مرات النجاح و   ٌحتوي على   لٌكن الحدث 

 فأن

 ( )     
        هو  Aلان احتمال أي عنصر فً             

 مثال :
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ولهذا ٌكون احتمال نجاح واحد على الاقل    : احتمال الفشل فً كل المحاولات هو  ملاحظة

 .-1    هو 

 : تعرٌف

بأن له توزٌع ذي الحدٌن إذا كانت دالة الكثافة الاحتمالٌة له بالصورة   ٌقال للمتغٌر العشوائً 

 الآتٌة :

 

  (   )    وٌرمز له بالرمز 

 

 



 ملاحظة 

 هو  مفكوك ذي الحدٌن 

∑  
        (   ) 

 

   

 

 تحقق شروط الدالة الاحتمالٌة  ( ) ولبرهنة أن 

( )  - 1    تحققاي                    2 -    1 = ∑  ( ) 
    

( ) الشرط الاول      -  1     

      متغٌر عشوائً متقطع و    بما أن  

                        

                                               

    
 
                                

(     )       

∑ = 1الشرط الثانً    – 2  ( ) 
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 وباستخدام مفكوك ذي الحدٌن 

(   )                (   )            

∑  ( )                     (    )    

      وبما أن           

  ∑ ( )

  

 ( )    

 تحقق شروط الدالة الاحتمالٌة. ( ) وبذلك ٌتضح ان 


